
Fiche Probabilite   

Chapitre 2 : Variables aléatoires 

VA à une dimension 

 VA discrète  

o Définition : une application 𝑋 :  Ω → ℝ 𝑒𝑡 𝜔 → 𝑋(𝜔)  est une VA discrète si 

l’ensemble des valeurs prises par X est fini ou infini mais dénombrables ou 

encore 𝑋(𝜔)  est un intervalle de ℝ ou ℝ un entier. 

o 0 ≤ 𝑃(𝑋 = 𝑥) ≤ 1 

 VA continue 

o Densité de probabilité : Soit X une VA continue de Ω → [𝑎, 𝑏] ∁ ℝ  𝑒𝑡 𝜔 →

𝑋(𝜔) . Soit 𝑥0 ∈ [𝑎, 𝑏] (𝑃(𝑋 = 𝑥0) = 0), la probabilité que X soit compris 

entre x0 et x0+dx s’écrit : 𝑃(𝑥0 ≤ 𝑋 ≤ 𝑥0 + 𝑑𝑥) = 𝑓(𝑥0)𝑑𝑥 .  La fonction f(x0) 

est la densité de probabilité de X. 

 Fonction de répartition : c’est la fonction F de ℝ → [0,1]  𝑒𝑡 𝑥 → 𝑃(𝑋 ≤ 𝑥) 

o Cas discret : Probabilité d’une VA donnée par la connaissance des P(X=x) 

o Cas continue : 𝐹(𝑥) = ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑥

𝑒
  d’où 𝐹′(𝑥) = 𝑓(𝑥) , Probabilité d’une VA 

donnée par la densité de probabilité de f(x) ou de la fonction de répartition 

F(x) 

Lois de probabilité 

 VA discrètes : 

o Loi Uniforme : 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) =
1

𝑛
  ,     avec  𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) = 𝑐𝑠𝑡𝑒 

o Loi binomiale : 𝑃(𝑋 = 𝑥) = ∁𝑁
𝑥 𝑝𝑥(1 − 𝑝)𝑁−𝑥   : Loi binomiale de paramètres 

N et p : B(N,p).  Utilisation de la loi binomiale :  

 Expérience avec 2 résultats possibles (succès : p et échec : q) 

 N réalisations successives 

 N réalisations indépendantes  

o Loi de Poisson 𝑃(𝑋 = 𝑥) =
𝑒−𝜆𝜆𝑥

𝑥!
  Avec 𝜆 = 𝑁. 𝑝 

 VA continues : 

o Loi Uniforme : 𝑓(𝑥) =
1

𝑏−𝑎
  , f(x) = cste 

o Loi exponentielle :  

 𝜆𝑒−𝜆𝑥  si 𝑥 ≥ 0,   0 ailleurs 

 Fonction de répartition :𝐹(𝑥) = 1 − 𝑒−𝜆𝑥      𝑠𝑖 𝑥 ≥ 0 ,  0 ailleurs 

o Loi de Gauss ou loi Normale :  

 𝑓(𝑥) =
1

𝜎√2𝜋
𝑒

−(𝑥−𝑚)²

2𝜎²     avec x : réel 



 Valeur de f(x) à mi-hauteur : 
1

2𝜎√2𝜋
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